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1.1 Junio 2017

Sean Ay B las matrices siguientes:

2 1 3 2
a-(i2) v oe=(T )
a) Hallar las matrices inversas de Ay de B

b) Comprobar que (A-B)*=B1A1
c¢) Hallar la matriz X que verifique A-X=B

1.2 Julio 2017

Dadas las matrices

—

=1, 2{ 1 -1 2 I 09
A= 2 iy Be=slh@d O L e di=il] G 1 <0 e
L 0O 4 -1 3 0 0 1

solucién

a) Determinar si existen las matrices inversas de A y B. En caso afirmativo, calcularlas.

b) Resolver la ecuacion matricial A-X+B=I

1.3 Junio 2018

Sean las matrices

a=(51)em=(5 1)

Hallar la matriz X que verifiqgue A-X - B=B-X + A

solucion

solucion

Pagina 1
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1.4 Julio 2018

Sea la matriz

-1 -1 0
A= 0 -1 2
2 10

a) Determina la matriz X solucion de la ecuacion matricial A-X + A2=2 A

b) Hallar la matriz inversa de A

1.5 Junio 2019

Dadas las matrices

0 1
1 1 2

Se pide, justificando las respuestas:

a) Determinar para qué valor del parametro x no existe (A-B)*

b) Hallar la matriz inversa de A-B para x=1

1.6 Julio 2019

Dadas las matrices

1 2 b 1 00
A= 0 1 0 ¢ I=|101 0
2 0 3 0 0 1

a) Halla el valor de b para el que no existe la matriz inversa de A

b) Para b=1, hallar la matriz X que verifique que A-X= A3

solucién

solucioén

solucion

Pagina 2
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1.7 Junio 2020

1.7.1 Problemal

Sean Ay B las matrices siguientes:

L (1 5 (-1 1

(o 3) #=(% )

Hallar justificando la respuesta, las matrices X e Y que sean solucién del sistema de
ecuaciones matriciales siguiente:

2X+Y=A+B }

5X+Y=A-2B

solucidén

1.7.2 Problema 2

Sea A la matriz siguiente:

. r 1
‘4_(—1 :1')

Hallar, justificando la respuesta, el valor de x para el que se verifica A'= A 1, donde Ates la

matriz traspuesta de A y A es la matriz inversa de A
solucion

Pagina 3
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2.1 Matrices
2.1.1 Matrices Junio 2017

a) Calculamos la inversa usando la formula:

_1_i .t
A =Tl Adj

Comprobamos que |A]| y |B| sean distintos de 0.
|Al=1y|B|=-1

A G 2
menores (i 3) adjuntos (_21 _23) adjunta traspuesta (_23 _21) imﬂﬂ (_23 _2]_)

B gy
menores (:; é) adjuntos (_21 _31) adjunta traspuesta (:1 g) invﬂ (1 :g)

nas=2 )¢ “H=( 22

(A-B)1— (171 :g)
menores (:2 171) adjuntos (_58 _;1) ijt (__181 ;) invﬂ (181 :3)

srai=( T2 (2 (2 D)

Soluciones 4‘
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Por tanto, se verifica que (A-B)!= B Al
¢) Como tenemos ya la inversa de A calculada, lo mejor es despejar la matriz X.
A-X=B - ALAX=AlB - X=AlB
_(2 -1y (3 -2y_(5 =3
X‘(—3 2) (1 —1)_(—7 4)

Volver

2.1.2 Matrices Julio 2017

a) Para determinar si existen inversas de A 'y de B hemos de verificar el que determinante sea

distinto de 0.
-1 2 1
Al=]2 1 o0|=-1
1 0 O
1 -1 2
IBl=[3 0 1|/=0
4 -1 3

Por tanto, podemos calcular la inversa de A pero no la de B:

_]__i -t
A =Tl Adj

-1 2 1
A—l 2 1 0
1 0 O

menores 0 0 -1 adj 0 0 -1 adjt 0 0 -1 inv. 0 0 1
-— 0 -1 -2]—( 0 -1 2 |—™| 0 -1 2 |]—™(0 1 =2

-1 -2 =5

Soluciones 5
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DA X+B=1—- AL A-X=Al (I-B) > X=A1 (1-B)
10 0\/1 =1 2 0 -1 2

I-B:(o 1 0>—(3 0 1>=(3 1 —1>
00 1/\4 -1 3 -4 1 =2

0o 0 1 0 -1 2 —4 1 =2
X:A‘l-(I—B):<o 1 —2>-<3 1 —1>=< 5 -1 3 )
1 -2 5 —14 4 -10

Volver

2.1.3 Matrices Junio 2018

Muchos preferis hacer el problema haciendo sistemas de ecuaciones. Personalmente, prefiero

la opcion de despejar la matriz, pero vamos a resolverlo por ambos caminos:

¢ o)
(& DCd-G =G DEC I D)

(Truco para evitar colapsos de ecuaciones: hacer filal*columna 1y fila2*columna 1y luego

filal*columna 2 y fila2*columna 2)
2at+lc-l1=a+2c+2 a-1c =3 | a=-1/3
-la+1c-2=2a+c-1 -3a=1 c=-10/3

2b+1d-2:b+2d+1} b — 1d =3} b= -2/ 3

Soluciones 6
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db+1d-1=2b+d+1  -3b=2 d=-11/3
I
TR
3 3

Por el método de la matriz inversa.

A-X-B=B-X+A — A-X-B-X=A +B — (A-B) - X=(A+B) — (A-B)! . (A-B) - X= (A-
B)! - (A+B)— X=(A-B)* - (A+B)

wo-(y DG D= P)-n-n=-s

1 _1) menores( 0 _3) adjuntos (0 3)£)jt(0 1) invﬂi(o 1)

- -1: —_—
(A-B) (—3 0 -1 1 1 1 31 -3\3 1

wo-(3 Do -G )

-1 =2
X=(A-B)'1'(A+B):_i3(g D(i §)=—i3(110 121)= é i
3 3

Volver
2.1.4 Matrices Julio 2018

a) Despejamos la matriz X (aqui hacerlo por ecuaciones es mucho mas laborioso, aun asi, es
posible hacerlo si vas haciendo filal*columnal, fila2*columnal, fila3*columnal y resuelves el

sistema de tres ecuaciones con tres incégnitas, luego lo mismo con la columna 2 y con la

columna 3).

A-X+A’=22A - A X =2A-A? 5 ALAX=AT. (2A-A%) > X=A1. (2A-A?

Calculamos la inversa de A mediante la férmula:

Soluciones 7
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_1_i -t
A = Adj

4] = —2

1
-1 -1.0 menores —2 —4 2 adj —2 4 2 adjt -2 0 =2 inv. 2
A—>lo0 -1 2]——|( 0 o 1]—[ 0 0 —-1|—| 4 0 2 |—|
2 1 0 -2 -2 1 -2 2 1 2 -1 1 -1

NIRrO O
Nll | =
[l
\_/

-2 =20 -1 -1 0 -1 -1 0 -2 =2 0 1 2 -2
2A-A>—[ 0 -2 4)-(0 -1 2|0 -1 2> = < 0 -2 4]—| 4 3 =2]=
4 2 0 2 1 0 2 1 0 4 2 0 -2 -3 2

-3 -4 2
=+ =5 o)
6 5 =2
1

Al (2A- A% = (—2

NIRrO O
K | =
Y

\_/

|

s w
o |
[ QN
|
w O N
N———

Il

|
L O W
|
LW e

|

NI
N———

Volver

2.1.5 Matrices Junio 2019

a) Para determinar para qué valores de x no existe (A-B)™ bastara con ver qué valores de x

anulan el determinante |A - B

A2x3'B3x2:(; (1) _21)<_01 (1)>=(_1_-;2x i)
x 1

—1+4+2x 3
| _

1
= —-142x+3x=5x—1->5x—1=0->x= =
—x 1 5

A-B no tendrd inversa si:

Soluciones 8
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b) Calcular la matriz inversa de A-B para x=1

AB= (—11 i)
|A-B| =4
(A - B)'1—>(_11 i) menores (é —11) adjuntos (_13 i) gjt (1 —13) im’ﬂi(i —13)

-3

(A-B)'=

N
4>|+—x4>|

Volver

2.1.6 Matrices Julio 2019

a) Para ver para qué valor de b no existe inversa, hemos de ver qué valor anula el determinante

de A
Al =0
1 2 b
01 0[=B34+0+0)—2b+0+0)=3—-2b>3—-2b=0—->b=3/2
2 0 3

La matriz A no tendré inversa si b = 3/2
b) Para b=1 hallar la matriz X que verifique A-X=A3-1

Despejamos la ecuacion:

ALAX=Al. (AS]) - X=Al. (A3)

1 2 1 1 2 1 3 4 4
A’=A-A=(0 1 0o])-(0 1 o)J=(0 1 o
2 0 3 2 0 3 8 4 11

3 4 4 1 2 1 11 10 15
A=AZA=(0 1 0|0 1 0)]fl0 1 O
8 4 11 2 0 3 30 20 41

Soluciones 9
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11 10 15 1 00 10 10 15
A3—|=<0 1 O)—(O 1 0>:<0 0 O)
30 20 41 0 0 1 30 20 40

Calculamos la inversa de A :

3 6 —1 10 10 15 0 10 5
X<{o0o 1 0o)J{0 0 oOo]=({0 0 O
-2 4 1 30 20 40 10 0 10

0 10 5
X=l0o 0 0
10 0 10

Nota: Hay un camino mas corto de resolver este ejercicio, si pensamos asi :
X=A1l.- (A3]) » X=A1-A- Al = AT AA%Z-ALl=A2_- A1

Recordemos que A -A=1y que la identidad es el elemento neutro de la multiplicacion.
3 4 4 3 6 -1 0 10 5

X:<O 1 0)—(0 1 0>=<0 0 0)
8 4 11 -2 4 1 10 0 10

2.1.7 Matrices Junio 2020 - Problema 1

Volver

(Ver video)
2X+Y=A+B }
5X+Y=A-2B Aplicamos el método de reduccién para reducir la Y (E1-E2)

Soluciones 1


https://www.youtube.com/watch?v=PYFyN7ZRZqc
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-7X =3B — X =—(3B)

S Nlw
|
\llw\l|w

Personalmente, aunque ya podriamos hacer sustitucion, prefiero hacer reduccion para reducir

la X pues si hemos cometido un error en la X lo vamos a arrastrar para la Y.

SE1+2E>
6 36
_ _1 _1((7 35 -1 1\\_1/6 36\_[7 7
TY=7A+B > Y=2(7A+B) = 7((0 S0+ _1)> =20 )= -
7
3 3 6 36
X= 7 7 Y= 7 7
o 3 0o %2
7 7
Volver
2.1.8 Matrices Junio 2020 - Problema 2
(Ver video)
Para resolver este problema comenzaremos haciendo la matriz inversa de A
Al =x%+1
x 1\ menores sy —1\ adjuntos ; x 1 adjt x —1)\inversa 1 x -1
A_)(—l x) (1 X ) (—1 x)—)(l X ) x2+1 (1 X )
Queremos que se verifique:
A=A
x -1
(’15 _xl) = x21+1 x2x+1 — Igualando (ai11=ai1) obtenemos: x = i x3+x=x —x=0
x2+1  x2+41

Comprobamos que para ese valor se verifica el resto de los términos.

az: -1=-1
a1:1=1
aze: 0=0

El valor buscado, por tanto, es x=0

Volver

Soluciones 1 1


https://www.youtube.com/watch?v=mo3FG1zW6R0

